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کدام یک از نقاط زیر یکی از نقاط تقاطع دو دایره ي   و   است؟ - 1+ − 4x + 6y − 13 = 0x2 y2+ + 6x − 2y − 7 = 0x2 y2
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دو خط   و  ، قطرهاي دایره اي  هستند که از مبدا مختصات می گذرد. شعاع این دایره کدام است؟ - 2y = 3x − 1x − 2y + 3 = 0
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معادله ي وتر مشترك دو دایره به مراکز   و   و شعاع  کدام است؟ - 3(1, 0)(0, −1)2

y = x

y = x + 2

y = −x

y = −x + 2

دایره اي به مرکز   بر نیمساز ربع دوم و چهارم مماس است. قطر آن کدام است؟ - 4(2, −1)
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مرکز دایره اي روي خط   قرار دارد. اگر این دایره از نقاط   و   عبور کند، مرکز آن کدام نقطه است؟ - 5y = x + 1(1, 0)(0, 3)
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-) می گذرد، کدام نقطه است؟ و ) و ( و ) ،( و مرکز دایره اي که از نقاط ( - 6
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دو دایره به معادلات   و    نسبت به هم کدام وضع را دارند؟ - 7

مماس خارج

مماس داخل

متقاطع

متخارج

+ − 2x + 6y = 8x2 y2+ + 8x − 4y + 12 = 0x2 y2

هر خط قائم بر یک دایره، از نقطه  می گذرد. این دایره بر خط به معادله  مماس است. شعاع دایره کدام است؟ - 8(−2, 1)y = x − 1
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دایره اي از نقطه  گذشته و بر هر دو محور مختصات مماس است. قطر دایره بزرگتر کدام است؟ - 9(−1, 2)
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، دایره به معادله ي  بر خط به معادله ي  مماس است؟ به ازاي کدام مقدار  - 10a+ − 2x + 4y + a = 0x2 y2x + 3y = 0
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) و مماس بر نیمساز ربع اول، خط به معادله ي  را با کدام طول ها قطع می کند؟ دایره به مرکز ( و  - 1102y = 1
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نقطه ي  مرکز دایره اي گذرنده بر دو نقطه ي  و  است. شعاع این دایره کدام است؟ - 12(a, 2a)(2, 1)(−1, 4)
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طول شعاع دایره اي که از سه نقطه  و  و  می گذرد کدام است؟ - 13A(−1, 0)B(3, 0)C(0, −3)
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دو دایره به معادلات  و  نسبت به هم کدام وضع را دارند؟ - 14

مماس داخل

مماس خارج

متقاطع

متداخل

+ − 2x + 4y = 13x2 y2+ + 2x = 1x2 y2

، برابر کدام است؟ ،  و  شعاع دایره ي گذرا بر سه نقطه ي  - 15(0, 0)(2, 1)(1, −2)
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ها کدام است؟ بیشترین فاصله ي نقاط دایره ي   از محور  - 16+ = 4x + 2yx2 y2x
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، اگر قطر کوچک برابر  باشد، مختصات رئوس کانونی کدام است؟ در بیضی با کانون هاي  و  - 17F ( , 1)3
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تمام قائم هاي وارد بر منحنی   از نقطه ي  می گذرند. مقدار  کدام است؟ - 18a + + cx + dy + 2 = 0x2 y2(−2, 1)acd
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وتر مشترك دو دایره ي   و   بر کدام یک از خطوط زیر عمود است؟ - 19+ + 6x + 8y = 0x2 y2+ − 4x − 6y − 14 = 0x2 y2

5x + 7y = 3

7x + 5y = 1

7x − 5y = 9

5x − 7y = −1

دایره اي بر هر دو محور مختصات و خط   در ربع دوم مماس است. شعاع آن کدام است؟ - 20y = x + 2
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، اگر خروج از مرکز  باشد، بیشترین عرض این بیضی کدام است؟ در بیضی با کانون هاي  و  - 21F (2, 1)(−4, 1)F ′1
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محیط دایره اي که از سه نقطه ي   و   می گذرد، کدام است؟ - 22B(1, 7) , A(1, 1)C(7, 1)
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،   و   می گذرد، کدام است؟ معادله دایره اي که از سه نقطه ي   - 23(0, 0)(1, 1)(−3, 3)

+ − 2x + 4y = 0x2 y2

+ + 2x − 4y = 0x2 y
2

+ − 4x + 2y = 0x2 y2

+ − 2x − 2y = 0x2 y2

دو سر یک قطر از دایره اي نقاط   و   هستند. این دایره محور عرض ها را با کدام عرض منفی قطع می کند؟ - 24(2, −1)(0, 5)
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وضعیت دو دایره ي  و  نسبت به یکدیگر چگونه است؟ - 25

متقاطع

متخارج

مماس داخل

متداخل

(x − 2 + (y + 2 = 8)2 )2+ + 6x − 6y = 80x2 y2

دایره اي که از دو نقطه ي   و   بگذرد و مرکز آن روي خط   باشد، داراي چه مرکزي است؟ - 26A(4, 0)B(0, 2)y = 3x − 4
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چه نقاطی در نابرابري  صدق می کند؟ - 27

نقاط درون دایره اي به مرکز  و شعاع 

نقاط بیرون دایره اي به مرکز  و شعاع 

نقاط درون دایره اي به مرکز  و شعاع 

نقاط درون دایره اي به مرکز  و شعاع 

+ − 4x − 6y + 12 < 0x2 y2

(2, 3)2

(2, 3)1

(3, 2)1

(2, 3)1

مختصات مرکز دایره اي که از دو نقطۀ  و  بگذرد و بر خط  مماس باشد کدام است؟ - 28A(2, 0)B(8, 0)y = 2
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وتر مشترك دو دایره ي   و   با کدام یک از خط هاي زیر موازي است؟ - 29(x + 3 + (y + 4 = 25)2 )2(x − 2 + (y − 3 = 27)2 )2

y = x −
−5
7

5
7

y = x +
7
5

7
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7x = −5y

y = 5x + 7

اگر معادله ي وتر مشترك دو دایره ي  و  به صورت  باشد، خط - 30

 بر کدام یک از خط هاي زیر عمود است؟

 

 

+ + x + 8y = 0x2 y2 k′+ − 4x − ky = 14x2 y25x + 7y = −7

y = kx + k′

y = 6x

y = − x
1
6

6y = x

12y = −x
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ابتدا معادله  وتر مشترك این دو دایره را به دست می آوریم (جملات از درجه دوم را بین آنها حذف می کنیم) گزینه 1 - 1

 

حال باید محل تقاطع این خط را با یکی از دایره ها به دست آوریم، ولی در بین گزینه ها فقط گزینه ي  در معادله این خط صدق می کند. پس نیازي به انجام ادامه محاسبات نیست.

مرکز دایره ، محل تلاقی دو قطر می باشد.  گزینه 4 - 2
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شعاع دایره برابر فاصله ي مرکز دایره از نقطه ي   است.

ابتدا معادله ي هر دو دایره را به دست می آوریم و سپس با حذف جملات از درجه دوم بین دو معادله دایره، معادله وتر مشترك را بدست می آوریم. گزینه 3 - 3

  

، نیمساز ربع اول و سوم و خط به معادله  نیمساز ربع دوم و چهارم است و فاصله مرکز دایره تا خط مماس بر دایره برابر شعاع دایره است. خط به معادله  گزینه 4 - 4
شعاع این دایره، برابر فاصله ي مرکز آن از خط مماس است.

 ( ( فاصله نقطه   از نیمساز ربع دوم و چهارم 

توجه کنید فاصله نقطه  از خط به معادله  از رابطه  بدست میآید.

گزینه 1 - 5

مرکز این دایره به صورت   است و دو نقطه  و  روي دایره قرار دارند.

C

B A

کافی است مختصات سه نقطه را در معادله گسترده دایره صدق دهیم. گزینه 3 - 6

( + − 4x + 6y − 13) − ( + + 6x − 2y − 7) = 0x2 y 2 x2 y 2

⇒ −10x + 8y − 6 = 0 ⇒ −5x + 4y − 3 = 0
1

{ ⇒ {y − 3x = −1
−2y + x = −3

2y − 6x = −2
−2y + x = −3

⇒ −5x = −5 ⇒ x = 1 ⇒ y = 2 , c ∣
∣
1
2

(0, 0)

R = AC = =+(1 − 0)
2

(2 − 0)
2

− −−−−−−−−−−−−−−−
√ 5

−−
√

} ⇒ −2y − 2x = 0 → y = −x
(x − α + (y − β = ⇒ + = 4 → − 2x + 1 + = 4)

2
)

2
R2 (x − 1)

2
(y − 0)

2
x2 y 2

(x − α + (y − β = ⇒ + = 4 → + + 2y + 1 = 4)
2

)
2

R2 (x − 0)
2

(y + 1)
2

x2 y 2 −

y = xy = −x

= =
|2 + (−1)|

+12 12
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⇒ d = 2R = 2( ) = 2 × =
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A ∣
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β

ax + by + c = 0AH =
|aα + bβ + c|

+a2 b2− −−−−−
√

C(a, a + 1)A ∣
∣
1
0B ∣

∣
0
3

AC = BC ⇒ =(a − 1 + (a + 1)2 )2
− −−−−−−−−−−−−−−−

√ (a − 0 + (a + 1 − 3)2 )2
− −−−−−−−−−−−−−−−−−−

√

⇒ − 2a + 1 + + 2a + 1 = + − 4a + 4 ⇒ 2 = −4a + 4 ⇒ a = ⇒ C( , )a2 a2 a2 a2 1
2

1
2

3
2

+ + ax + by + c = 0x2 y 2

⇒ a = 1 , b = −3

A 4 + 1 + a + 2b + c = 0 → a + 2b + c = −5
∣

∣
∣

1
2

−→−
صدق

B c = 0
∣

∣
∣

0
0

−→−
صدق

C 4 + 1 − 2a + b + c = 0 → −2a + b + c = −5
∣

∣
∣
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1

−→−
صدق
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⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪⎪

⇒ c(−0٫5, 1٫5)

f = 0 → 2x + a = 0 → 2x + 1 = 0 → x = − = −0٫5′

x

1
2

f = 0 → 2y + b = 0 → 2y − 3 = 0 → y = = 1٫5′

y

3
2

⎫

⎭
⎬

⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪

8

هندسه

علی هاشمی



گزینه 1 - 7

 

 

؛ از طرفی  

چون  است دو دایره مماس خارج هستند.

قائم بر دایره از مرکز دایره می گذرد پس  می باشد. گزینه 2 - 8

2C 1

x - y
0 H

-

=1-

 

 توجه کنید فاصله ي نقطه ي  از خط به معادله ي  از رابطه ي  به دست میآید.

- مرکز دایره اي که در ربع اول بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي   است. گزینه 2 - 9

- مرکز دایره اي که در ربع دوم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

- مرکز دایره اي که در ربع سوم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

- مرکز دایره اي که در ربع چهارم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

که  شعاع دایره است.

از نقطه ي داده شده روي دایره متوجه می شویم دایره در ناحیه ي دوم بر هر دو محور مختصات مماس است پس مرکز آن  است.

 

 

فاصله ي مرکز دایره تا خط مماس بر دایره برابر شعاع دایره است. گزینه 2 - 10

C

H

 

 

 

 :بنابراین

توجه کنید فاصله ي نقطه ي  از خط به معادله ي  از رابطه ي  به دست می آید.

فاصله ي مرکز دایره تا خط  (نیم ساز ناحیه ي اول) شعاع دایره را می دهد. گزینه 1 - 11

+ − 2x + 6y − 8 = 0 ⇒ ⇒ Cx2 y 2
⎧
⎩⎨

f = 0 → 2x − 2 = 0 → x = 1′

x

f = 0 → 2y + 6 = 0 → y = −3′

y

∣

∣
∣

1
−3

= + − c = 1 + 9 + 8 = 18 ⇒ R = = 3R2 α2 β2 18
−−

√ 2
−−

√

+ + 8x − 4y + 12 = 0 ⇒ ⇒x2 y 2
⎧
⎩⎨

f = 0 → 2x + 8 = 0 → x = −4′

x

f = 0 → 2y − 4 = 0 → y = 2′

y

C ′ ∣

∣
∣

−4
2

= + − c = 16 + 4 − 12 = 8 → = = 2R′2
α2 β2 R′ 8

−−
√ 2

−−
√

C = = = = 5C ′ +(1 + 4)
2

(−3 − 2)
2− −−−−−−−−−−−−−−−−

√ 25 + 25
− −−−−−−

√ 50
−−

√ 2
−−

√

C = R +C ′ R′

C
∣

∣
∣
−2

1

R = CH = = × = 2
| − 2 − 1 − 1|

1 + 1
− −−−−

√

4

2
−−

√

2
−−

√

2
−−

√
2
−−

√

A ∣
∣
α
β

ax + by + c = 0AH =
|aα + bβ + c|

+a2 b2− −−−−−
√

1(R,R)

2(−R,R)

3(−R, −R)

4(R, −R)

R

C
∣

∣
∣
−R

R

+ = ⇒ + = + =(x − α)2 (y − β)2 R2 (x + R)2 (y − R)2 R2 − →−
صدق

∣
∣
∣

−1
2

(−1 + R)
2

(2 − R)
2

R2

⇒ 1 − 2R + + 4 − 4R + = ⇒ − 6R + 5 = 0R2 R2 R2 R2

⇒ (R − 1)(R − 5) = 0 {
R = 1
R = 5 ⇒ = قطر دایره بزرگتر10

⇒ C

f = 0 → 2x − 2 = 0 → x = 1′

x

f = 0 → 2y + 4 = 0 → y = −2′

y

∣

∣
∣

1
−2

= + − c = 1 + 4 − a = 5 − a → R =R2 α2 β2 5 − a
− −−−−

√

x + 3y = 0 = CH = R = فاصلھ ی مرکز دایره تا خط=
|1 − 6 + 0|

1 + 9
− −−−−

√

5

10
−−

√

= = 5 − a → a =
5

10
−−

√
5 − a
− −−−−

√ −→−
توان2 25

10
5
2

A ∣
∣
α
β

ax + by + c = 0AH =
|aα + bβ + c|

+a2 b2− −−−−−
√

y = x
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2C 0

x - y =
H

0

حال با داشتن مرکز دایره و شعاع دایره، معادله ي آن را می نویسیم.

 

توجه کنید فاصله ي نقطه ي  از خط به معادله ي  از رابطه ي  به دست می آید.

گزینه 1 - 12
شکل مسأله به صورت مقابل می باشد.

C

B A 1
2

a
a2

-1
4

 

کافی است معادله گسترده دایره یعنی  را بنویسیم و این نقاط را در معادله دایره صدق دهیم. گزینه 3 - 13

 

گزینه 1 - 14

 

   از طرفی

چون  است پس دو دایره مماس داخل هستند.

معادله ي دایره در حالت گسترده به  صورت  است این سه نقطه را در معادله ي دایره صدق می دهیم. گزینه 1 - 15

 

R = CH = = × =
|2 + 0 + 0|

1 + 1
− −−−−

√

2

2
−−

√

2
−−

√

2
−−

√
2
−−

√

⇒ + = ⇒ + = 2 + 1 = 2C , R =
∣

∣
∣

2
0

2
−−

√ (x − α)
2

(y − β)
2

R2 (x − 2)
2

y 2 − →−−−
y=1

(x − 2)
2

= 1 ⇒ {(x − 2)
2 x − 2 = 1 ⇒ x = 3

x − 2 = −1 ⇒ x = 1

A ∣
∣
α
β

ax + by + c = 0AH =
|aα + bβ + c|

+a2 b2− −−−−−√

R = AC = ,R = BC =+(2 − a)
2

(1 − 2a)
2− −−−−−−−−−−−−−−−−

√ +(−1 − a)
2

(4 − 2a)
2− −−−−−−−−−−−−−−−−−

√

⇒ =+(2 − a)
2

(1 − 2a)
2− −−−−−−−−−−−−−−−−

√ +(−1 − a)
2

(4 − 2a)
2− −−−−−−−−−−−−−−−−−

√

4 − 4a + + 1 − 4a + 4 = 1 + 2a + + 16 − 16a + 4 ⇒ 6a = 12 ⇒ a = 2−→−
توان2

a2 a2 a2 a2

R = AC = = = 3+(2 − 2)
2

(1 − 4)
2− −−−−−−−−−−−−−−−

√ 0 + 9
− −−−−

√

+ + ax + by + c = 0x2 y 2

a = −2 , c = −3
A 1 − a + c = 0

∣

∣
∣

−1
0

−→−
صدق

B 9 + 3a + c = 0
∣

∣
∣

3
0

−→−
صدق

⎫

⎭
⎬

⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪
− →−−

دستگاه

C 9 − 3b + c = 0 b = 2
∣

∣
∣

0
−3

−→−
صدق

− →−−−
c=−3

= = = = 5 ⇒ R =R2 + − 4ca2 b2

4
4 + 4 + 12

4
20
4

5
−−

√

+ − 2x + 4y − 13 = 0 ⇒ ⇒ Cx2 y 2
⎧

⎩⎨
f = 0 → 2x − 2 = 0 → x = 1′

x

f = 0 → 2y + 4 = 0 → y = −2′

y

∣

∣
∣

1
−2

= + − c = 1 + 4 + 13 = 18 → R = 3R2 α2 β2 2
−−

√

+ + 2x − 1 = 0 ⇒ ⇒x2 y 2
⎧
⎩⎨

f = 0 → 2x + 2 = 0 → x = −1′

x

f = 0 → 2y = 0 → y = 0′

y

C ′ ∣

∣
∣

−1
0

= + − c = 1 + 0 + 1 = 2 → =R′2
α2 β2 R′ 2

−−
√

: C = = = = 2C ′ +(1 + 1)
2

(−2 − 0)
2− −−−−−−−−−−−−−−−−

√ 4 + 4
− −−−−

√ 8
−−

√ 2
−−

√

C = |R − |C ′ R′

+ + ax + by + c = 0x2 y 2

A  c = 0
∣

∣
∣

0
0

−→−
صدق

a = −3 , b = 1
B  4 + 1 + 2a + b = 0 ⇒ 2a + b = −5

∣

∣
∣

2
1

−→−
صدق

C  1 + 4 + a − 2b = 0 ⇒ a − 2b = −5
∣

∣
∣

1
−2

−→−
صدق

⎫

⎭
⎬

⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪
− →−−

دستگاه

= = =  ⇒ R =R2 + − 4ca2 b2

4
9 + 1 − 0

4
10
4

1
2

10
−−

√
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گزینه 3 - 16

  

ها، برابر است با عرض مرکز به اضافه شعاع دایره (مطابق شکل) یعنی   بیشترین فاصله ي نقاط این دایره از محور 

{R
y Cc {

گزینه 4 - 17
 چون عرض دو کانون با هم برابر است، پس بیضی افقی است:

  وسط  

دقت کنید در بیضی افقی  و  می باشند.

، نقطه ي  هم، مرکز دایره است (چون قائم بر دایره از مرکز دایره میگذرد) این منحنی حتماً دایره است، پس  گزینه 3 - 18

 

بنابراین   

معادله ي وتر مشترك دو دایره را از طریق حذف جملات   و   در یک دستگاه می یابیم: گزینه 3 - 19

 

پس شیب وتر مشترك برابر   است که بر خطی عمود است که شیب آن   باشد در گزینه ها تنها گزینه ي  چنین ویژگی اي دارد.

گزینه 4 - 20

-مرکز دایره اي که در ربع اول بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي   است.

- مرکز دایره اي که در ربع دوم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

- مرکز دایره اي که در ربع سوم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

- مرکز دایره اي که در ربع چهارم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي   است.

که  شعاع دایره است.
 شعاع دایره برابر با فاصله ي مرکز دایره از خط مماس است.

مرکز دایره اي به شعاع  که در ربع دوم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي   است، بنابراین:

R

y

C

x
R

x +
y =

2

-

 فاصله نقطه  ازخط  شعاع

 

توجه کنید فاصله نقطه  از خط به معادله  از رابطه  بدست میآید.

, R = 5
−−

√C(2, 1)+ − 4x − 2y = 0 ⇒ + = 5 ⇒x2 y 2 (x − 2)
2

(y − 1)
2

x+ R = 1 +yC 5
−−

√

→ W

∣

∣

∣
∣
∣

+xF x
F ′

2
+yF y

F ′

2

∣

∣
∣

0 : α

1 : β
WFF ′

{ ⇒ = + = 1 + 3 = 4 ⇒ a = 2 ⇒ A(2, 1), (−2, 1)
F = 2c = 2 ⇒ c =F ′ 3

−−
√ 3

−−
√

B = 2b = 2 ⇒ b = 1B′
a2 b2 c2 A′

A
∣

∣
∣
α + a

β
A′ ∣

∣
∣
α − a

β

a = 1(−2, 1)

+ + cx + dy + 2 = 0 ⇒x2 y 2
⎧
⎩⎨

f = 0 → 2x + c = 0 → −4 + c = 0 ⇒ c = 4′

x

f = 0 → 2y + d = 0 → 2 + d = 0 ⇒ d = −2′

y

acd = −8

x2y 2

{ ⇒ 10x + 14y + 14 = 0 ⇒ 5x + 7y + 7 = 0
−

+ + 6x + 8y = 0x2 y 2

+ − 4x − 6y − 14 = 0x2 y 2

−
5
7

7
5

3

1(R,R)

2(−R,R)

3(−R, −R)

4(R, −R)

R

RC(−R,R)

⇒ R = ⇒ = R
| − R − R + 2|

+(−1)
2 12− −−−−−−−−

√

|2R − 2|

2
−−

√
C(−R,R)= x − y + 2 = 0

⇒ |2R − 2| = R ⇒ 2R − 2 = ± R ⇒ (2 ∓ )R = 22
−−

√ 2
−−

√ 2
−−

√

⇒ R = ⇒
2

2 ∓ 2
−−

√

⎧

⎩

⎨

⎪⎪⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪⎪⎪

= × = 2 +R1
2

2− 2√

2+ 2√

2+ 2√
2
−−

√

= × = 2 −R2
2

2+ 2√

2− 2√

2− 2√
2
−−

√

A ∣
∣
α
β

ax + by + c = 0AH =
|aα + bβ + c|

+a2 b2− −−−−−
√
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گزینه 2 - 21

در بیضی افقی، بیشترین عرض را نقطه ي  دارد.

AA

B

B

 عرض نقطه ي    

روش اول: کافی است مختصات سه نقطه را در معادله گسترده دایره یعنی   صدق دهیم و پس از حل دستگاه و پیدا شدن  و  و  به راحتی گزینه 2 - 22

شعاع را از فرمول  به دست آوریم و محیط محاسبه می شود. 

, بگذرد، وتر  قطر دایره خواهد بود. ( زاویه ي , روش دوم :ابتدا نقاط را بر روي محور مختصات مشخص می کنیم. واضح است اگر دایره از نقاط 
محاطی رو به قطر)، پس داریم:

1 x
1

y

A

B

C
7

7

 محیط دایره 

مختصات این نقاط را در معادله ي گسترده ي دایره یعنی  صدق می دهیم: گزینه 2 - 23

 

پس معادله دایره به صورت  است.

گزینه 1 - 24

  و  دو سر قطر دایره هستند که مرکز دایره وسط قطر  است.

 

B C

A

   و   وسط 

 :معادله دایره

گزینه 3 - 25

 

باتوجه به اینکه  ، دو دایره مماس داخل هستند.

گزینه 3 - 26

0 مرکز دایره روي خط   واقع است، پس مختصات آن به صورت   می باشد.

C

2

0
4

B

A

43
α

α

3 4=y x

-

-

F(2, 1), (−4, 1) ⇒ = → بیضی افقی , F وسط WF ′ yF yF ′ F ′

∣

∣

∣
∣
∣

= −1 : α
2+(−4)

2

= 1 : β
1+1

2

F = 2c → 2c = 6 → c = 3 , e = = a = 6F ′ c

a

1
2

−→−
c=3

= − → 9 = 36 − → = 27 → b = 3c2 a2 b2 b2 b2 3
−−

√

B

= β + b = 1 + 3 3
−−

√B−→

+ + ax + by + c = 0x2 y 2abc

=R2 + − 4ca2 b2

4
(S = 2πR)

CBABCA

= 2πR = 6 π2
−−

√2R = BC = = 6 ⇒ R = 3 ⇒+62 62
− −−−−−

√ 2
−−

√ 2
−−

√

+ + ax + by + c = 0x2 y 2

0 + 0 + 0 + c = 0 ⇒ c = 0|
0
0 −→−

صدق

a = 2, b = −4
1 + 1 + a + b + 0 = 0 ⇒ a + b = −2|

1
1 −→−

صدق

9 + 9 − 3a + 3b + 0 = 0 ⇒ −3a + 3b = −18 ⇒ a − b = 6|
−3
3 −→−

صدق

⎫

⎭
⎬
⎪⎪

⎪⎪
− →−−−

حل دستگاه

+ + 2x − 4y = 0x2 y 2

A ∣
∣
2
−1B ∣

∣
0
5AB

R = AC = =(2 − 1 + (−1 − 2)2 )2
− −−−−−−−−−−−−−−−−

√ 10
−−

√C
∣

∣
∣

=1
0+2

2

=2
−1+5

2

AB

(x − α + (y − β = → (x − 1 + (y − 2 = 10 (y − 2 = 9 → y − 2 = ±3 → y = 5 , y = −1)
2

)
2

R2 )
2

)
2

− →−
x=0

)
2

+ = 8 ⇒ C(2, −2),R = 2(x − 2)
2

(y + 2)
2 2

−−
√

+ + 6x − 6y = 80 ⇒ + = 98 ⇒ (−3, 3), = 7x2 y 2 (x + 3)
2

(y − 3)
2

C ′ R′ 2
−−

√

C = = = 5C ′ (2 + 3 + (−2 − 3)2 )2
− −−−−−−−−−−−−−−−−

√ +52 52
− −−−−−

√ 2
−−

√

C = | − R|C ′ R′

y = 3x − 4C(α, 3α − 4)
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گزینه 4 - 27

بنابراین نقاط مورد نظر، نقاط درون دایره اي به مرکز  و شعاع  است.

گزینه 4 - 28
 شکل دایره ي مورد نظر به صورت مقابل است:

باتوجه به این شکل، مختصات مرکز این دایره به صورت  است.

چون  و  هر دو برابر شعاع دایره اند، داریم:

y

xA
2

B
8

O

C y=2

= 5x

22

5
β

براي پیدا کردن معادله ي وتر مشترك بین دو دایره کافی است جملات از درجه ي دوم بین آ ن ها را حذف کنیم. گزینه 1 - 29

اگر معادله ي پایین را در یک منفی ضرب کرده و با معادله ي بالا جمع کنیم، داریم:

تنها گزینه ي اول است که شیب خط داده شده برابر  است و با وتر مشترك موازي است.

براي پیدا کردن معادله ي وتر مشترك بین دو دایره کافی است که جملات از درجه ي دوم را از بین آن ها حذف کنیم. گزینه 2 - 30

بنابراین معادله ي خط مورد نظر به صورت  است که شیب این خط برابر  است و تنها گزینه اي که شیب خط داده شده اش عکس و قرینه ي  یعنی  باشد، گزینه ي دوم است.

BC = AC ⇒ =+α2 (3α − 6)
2

− −−−−−−−−−−−
√ +(α − 4)

2
(3α − 4)

2
− −−−−−−−−−−−−−−−−

√

⇒ + 9 + 36 − 36α = + 16 − 8α + 9 + 16 − 24α ⇒ 4α = 4 ⇒ α = 1 ⇒ C(1, −1)α2 α2 α2 α2

+ − 4x − 6y + 12 < 0 → − 4x + − 6y + 12 < 0x2 y 2 x2 y 2

→ (x − 2 − 4 + (y − 3 − 9 + 12 < 0 → (x − 2 + (y − 3 < 1)2 )2 )2 )2

C
∣

∣
∣

2
3

R = 1

O(5, β)

OAOC

OA = OC ⇒ = 2 − β(5 − 2 + (β − 0)2 )2
− −−−−−−−−−−−−−−−

√

⇒ 9 + = 4 + − 4β ⇒ −4β = 5 ⇒ β = −β2 β2 5
4

(x + 3 + (y + 4 = 25 → + 9 + 6x + + 16 + 8y = 25 → + + 6x + 8y = 0)2 )2 x2 y 2 x2 y 2

(x − 2 + (y − 3 = 27 → + 4 − 4x + + 9 − 6y = 27 → + − 4x − 6y = 14)2 )2 x2 y 2 x2 y 2

10x + 14y = −14 → m = − = −
10
14

5
7

−5
7

{ → + = −14 → ( + 4)x + (8 + k)y = −14
−

+ + x + 8y = 0x2 y 2 k′

+ − 4x − ky = 14x2 y 2
x + 4xk′

  
8y + ky
  

k′

→ ( )x + ( )y = −7
+ 4k′

2
8 + k

2
− →−−−−−−−−−

5x+7y=−7 مقاسھ با

⎧

⎩
⎨

⎪⎪⎪⎪

⎪⎪⎪⎪

= 5 → = 6
+ 4k′

2
k′

= 7 → k = 6
8 + k

2

y = 6x + 666
−1
6
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