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دو خط   و   بر دایره اي مماس هستند. شعاع این دایره کدام است؟ - 1x + y + 4 = 02y = 5 − 2x
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دو دایره با معادلات   و  مماس خارج هستند. مقدار  کدام است؟ - 2+ − 4y = bx2 y2+ − 2x = 0x2 y2b
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) می گذرد، کدام است؟ - و  شعاع دایره اي مماس بر هر دو محور مختصات که از نقطه ي ( - 3
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ها ها را در نقطه اي به عرض  قطع کند، محور معادله ي تمام قائم هاي رسم شده بر دایره به صورت  است. اگر دایره محور  - 4
را با چه طول هایی قطع می کند؟
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شعاع دایره اي که از سه نقطه با مختصات  می گذرد کدام است؟  - 5(0, 0), (−2, 4), (2, 1)
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معادله ي دایره اي به مرکز مبدا و مماس خارج بر دایره ي   کدام است؟ - 6+ − 6x + 4y + 12 = 0x2 y2
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چه نقاطی در نابرابري  صدق می کنند؟ - 7

نقاط درون و روي دایره اي به مرکز   و شعاع   

نقاط درون و روي دایره اي به مرکز   و شعاع 

نقاط بیرون و روي دایره اي به مرکز   و شعاع   

نقاط بیرون و روي دایره اي به مرکز   و شعاع 
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به ازاي کدام مقدار  خط   بر دایره   مماس است؟ - 8

- و 

-  و 

- و 

- و 

m2x − 3y + m = 2+ − 4x + 6y = 0x2 y2
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، زاویه ي بین خط مماس بر دایره ي  و خط به معادله ي   در نقطه ي تلاقی آن ها،  به ازاي کدام مقدار  - 9
درجه است؟

a+ − 2x + y = 1x2 y23x + 2y = a90
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، دو برابر فاصله ي آن از مبدأ مختصات است. بزرگترین وتر از مکان نقاط  کدام است؟ فاصله ي نقطه ي  از نقطه ي  - 10M(x,y)A(3, 6)M
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از نقطه ي  مماسی بر دایره ي به معادله ي  رسم می کنیم. طول خط مماس کدام است؟ - 11A(−2, −11)− 8x + + 6y = −21x2 y2
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، نقطه ي   باشد،  کدام است؟ اگر مرکز دایره ي  - 12a + + bx − cy = 0x2 y2(−1, −2)a + b + c

3

−1

0

2

دو دایره از نقطه ي   می گذرند و بر محورهاي مختصات مماس اند. مجموع شعاع هاي آن ها کدام است؟ - 13A(−3, 6)
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، خط   بر دایره ي   مماس است؟ به ازاي کدام مقدار  - 14
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ky = 2x + k+ − 2x + 4y = 0x2 y2
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دو دایره   و   نسبت به هم چگونه اند؟ - 15

مماس خارج

مماس داخل

متقاطع

متخارج

+ + 2x + 4y = 4x2 y2+ − 2x − 4y = 11x2 y2

، رابطه ي   معادله ي یک دایره است؟ به ازاي کدام مقدار  - 16

- فقط 

فقط 

هیچ مقدار

a+ 4 + 8x − 4y + a = 0a2x2 y2
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ها را با کدام طول، قطع می کند؟ ، محور  دایره اي به مرکز  و مماس بر خط به معادله ي  - 17
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 و 

 و

 و 

(2, −1)x − y = 1x
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ها را در نقطه اي به طول  قطع می کند.  قائم بر دایره ي  در نقطه ي  واقع بر آن، محور  - 18
کدام است؟
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قطري از دایره ي   که موازي خط   است، از کدام نقطه ي زیر می گذرد؟ - 19+ + 6x − 4y − 3 = 0x2 y2y = 2x + 1
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ها مماس باشد، فاصله ي کانونی آن چقدر است؟ دو رأس کانونی یک بیضی  و  هستند. اگر بیضی بر محور  - 20A(7, 1)(−3, 1)A′x
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ها برابر  است. اندازه ي قطر کوچک این بیضی مجموع فواصل نقطه ي  روي بیضی از دو نقطه ي ثابت  و  به طول هاي  و  روي محور  - 21
کدام است؟
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دو دایره به معادله هاي  و  مماس خارج هستند.  کدام است؟ - 22+ − 6x − 4y + 11 = 0x2 y2+ + 2y + a = 0x2 y2a
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دایره اي از دو نقطه ي  و  می گذرد و برخط  مماس است. کدام  یک از نقاط زیر روي این دایره قرار دارد؟ - 23A(0, −1)B(0, 3)x = 1
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معادله ي وتر مشترك دو دایره به معادله هاي  از کدام نقطه ي زیر می گذرد؟ - 242 + 2 − 2x − 4 = 0 , + + 3x − y − 10 = 0x2 y2 x2 y2
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ها بوده و بر نیمسازهاي نواحی اول و دوم مختصات مماس است و مرکز آن بر روي خط  قرار معادله ي دایره اي که بالاي محور  - 25
دارد کدام است؟

xx + 2y − 4 = 0

+ − 4y + 2 = 0x2 y2

+ − 4x + 2 = 0x2 y2

+ − 4y = 0x2 y2

+ − 4x = 0x2 y2

دو دایره به معادله هاي   و  ، مماس خارج هستند.  کدام است؟ - 26+ = 4x2 (y − 3)
2

+ + 8x + m = 0x2 y2m
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دایره اي به معادله ي  از نقطه ي  می گذرد. شعاع این دایره کدام است؟ - 27+ + n(2x − 2y) = 0x2 y2A ∣
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اگر فاصله ي نقطه ي  تا نقطه ي  سه برابر فاصله اش تا نقطه ي  باشد، معادله ي مکان هندسی  کدام است؟ - 28

دایره اي به مرکز 

دایره اي به مرکز 

دایره اي به مرکز 
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اگر نقطهي  خارج دایره ي  واقع باشد، مقادیر  به کدام صورت است؟ - 29A(1, 2)+ + 2x − 4y + m = 0x2 y2m
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ها و نیمساز ربع اول مماس است.  کدام است؟ دایره اي به مرکز  در ربع اول دستگاه مختصات بر محور  - 30(α,β)x
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فاصله ي دو خط موازي به معادلات  و   برابر است با:    (ضرایب  در هر دو معادله خط باید یکسان باشند) گزینه 3 - 1

این دو خط موازي اند چون شیب هایشان برابر است، پس فاصله ي آن ها برابر قطر دایره است:

دو دایره ي به مراکز  و   مماس خارج اند، هرگاه   باشد. گزینه 1 - 2

-مرکز دایره اي که در ربع اول بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي   است. گزینه 2 - 3

- مرکز دایره اي که در ربع دوم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

- مرکز دایره اي که در ربع سوم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

- مرکز دایره اي که در ربع چهارم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

که  شعاع دایره است.

این دایره از نقطه ي   می گذرد، پس باید در ربع چهارم باشد، پس مرکز این دایره به صورت   است. چون نقطه ي   روي این دایره است، داریم:

 

بنابراین دو دایره با مراکز   و   به ترتیب با شعاع هاي  و  با این ویژگی ها وجود دارد.
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قائم هاي رسم شده بر دایره، همگی از مرکز دایره می گذرند براي این منظور دو مقدار دلخواه به  داده و با تشکیل دستگاه بین دو خط بدست آمده مختصات مرکز دایره را بدست گزینه 2 - 4
می آوریم.

چون این دایره محور عرض را در نقطه اي به عرض  قطع می کند بنابراین نقطه ي  روي دایره قرار دارد فاصله ي  تا  برابر شعاع دایره است.

: معادله ي دایره

معادله ي دایره در حالت گسترده به صورت  است. این سه نقطه را در معادله ي دایره صدق می دهیم. گزینه 2 - 5

 

، شعاع دایره برابر است با: حال با معلوم بودن مقادیر  و  و 
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دو دایره به مراکز  و   و شعاع هاي  و   مماس خارج اند، هرگاه:   باشد. گزینه 1 - 6

 

بنابراین معادله ي دایره عبارت است از: 

گزینه 2 - 7

. پس نقاط مورد نظر، نقاط درون و روي دایره ي   هستند، یعنی نقاط درون و روي دایره اي به مرکز   و شعاع 

گزینه 1 - 8

فاصله مرکز دایره تا خط مماس بر شعاع دایره است.

2C 3

x -
y +
H

2
3

=
m - 2 0

-

توجه کنید فاصله نقطه  از خط به معادله  از رابطه  بدست میآید.

خطی که در نقطه ي تماس، بر خط مماس بر دایره عمود شود از مرکز دایره می گذرد. گزینه 1 - 9

اکنون کافی است که مختصات مرکز دایره   را در خط به معادله ي   صدق دهیم.

گزینه 4 - 10

معادله ي دایره 

روش اول: در معادله ي دایره ي داده شده داریم: گزینه 2 - 11

  
حال با توجه به شکل داریم:
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روش دوم: کافی است نقطه ي داده شده را در معادله ي دایره قرار دهیم و از عدد حاصل جذر بگیریم.

 

، چون منحنی داده شده یک دایره است، پس ضریب  و   برابر هستند بنابراین  است و براي پیدا کردن مختصات مرکز دایره یک بار نسبت به  و یک بار نسبت به  گزینه 2 - 12
مشتق گرفته و مساوي صفر قرار می دهیم.

پس  می باشد.

-مرکز دایره اي که در ربع اول بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي   است. گزینه 1 - 13

- مرکز دایره اي که در ربع دوم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

- مرکز دایره اي که در ربع سوم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

- مرکز دایره اي که در ربع چهارم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

که  شعاع دایره است.

طبق نکته ي مذکور مرکز این دایره ها  می باشد پس معادله ي این دو دایره به صورت زیر است:

نقطه ي   در این معادله صدق می کند:

3
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C 3 3

- 15 15
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,
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-
  مجموع شعاع ها

ابتدا معادله دایره را استاندارد می کنیم و می دانیم فاصله مرکز دایره تا خط مماس بر دایره برابر شعاع دایره است. گزینه 2 - 14

 فاصله مرکز دایره تا خط 

 یا 

توجه کنید فاصله ي نقطه ي   از خط به معادله ي  می شود: 

گزینه 3 - 15

 

چون  است دو دایره متقاطع هستند.

در معادله ي دایره ضرایب   و   مساوي هستند. بنابراین:  گزینه 3 - 16
حال قابل قبول بودن هر یک از این مقادیر را بررسی می کنیم:
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1
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2
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- قابل قبول اند. بنابراین هر دو مقدار  و 

گزینه 1 - 17
 

فاصله مرکز دایره تا خط مماس بر دایره، نشان دهنده شعاع دایره می باشد.

 

:معادله ي دایره  

توجه کنید فاصله ي نقطه ي  از خط به معادله ي  از رابطه ي  به دست می آید.

گزینه 3 - 18

قائم بر دایره از مرکز دایره می گذرد بنابراین قائم بر دایره از سه نقطه ي    و   و    می گذرد یعنی این سه نقطه، همراستا هستند پس شرط همراستا بودن سه نقطه را

می نویسیم.

، متعلق به دایره است، پس در معادله ي دایره، صدق می کند. از طرفی نقطه ي 

 

قطر دایره از مرکز دایره می گذرد بنابراین ابتدا باید مختصات مرکز دایره را بدست آوریم. گزینه 1 - 19

 

 
حال، با داشتن شیب و یک نقطه، معادله ي خط را می نویسیم.

 

فقط گزینه اول در معادله ي این خط صدق می کند.

گزینه 3 - 20

W
x2 73-

y

1

  و بیضی افقی  

با توجه به شکل،  است.

  

طبق تعریف بیضی، مجموع فواصل هر نقطه روي بیضی از دو کانون آن، مقداري ثابت برابر  است. گزینه 1 - 21

  و 

گزینه 2 - 22
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 شرط مماس خارج

گزینه 4 - 23
 ابتدا نمودار تقریبی دایره را رسم می کنیم.

(مرکز دایره روي عمود منصف  است.) 

  

A

B

H

x =1

2

3

1

C x

R

 

معادله ي دایره

نقطه ي  روي این دایره قرار دارد.

براي یافتن معادله ي وتر مشترك دو دایره، کافیست جملات از درجه دوم را بین آنها حذف کنیم. گزینه 3 - 24

فقط گزینه سوم در معادله وتر مشترك صدق می کند.

ها قرار دارد (به شکل توجه کنید.) ها بوده و بر نیمسازهاي نواحی اول و دوم مختصات مماس است. نتیجه می شود که مرکز آن روي محور  چون دایره بالاي محور  گزینه 1 - 25
y

y yx-= x

x

=

 

 مرکز دایره 

براي محاسبه ي شعاع دایره، کافی است فاصله ي مرکز دایره از خط  (نیمساز ناحیه ي اول) را به دست آوریم:

   شعاع دایره

  معادله ي دایره  

توجه کنید فاصله ي نقطه ي   از خط به معادله ي  می شود: 

گزینه 4 - 26

 : شرط مماس خارج

چون نقطه ي  روي دایره قرار دارد بنابراین  مختصات آن در معادله ي دایره صدق می کند. گزینه 2 - 27
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: معادله ي دایره

گزینه 2 - 28

    و   

معادله ي مکان هندسی، دایره اي به مرکز  می باشد.

دقت کنید معادله ي  در صورتی نشان دهنده ي معادله ي یک دایره است که  باشد و اگر نقطه اي خارج دایره باشد وقتی مختصات آن گزینه 4 - 29
نقطه را در معادله ي دایره صدق دهیم، جواب باید مثبت شود.

از اشتراك  و  به جواب    می رسیم.

مطابق شکل، فاصله ي مرکز دایره از خط  (نیمساز ناحیه ي اول و سوم) باید بافاصله ي آن از خط  (محور طول) برابر باشد. گزینه 3 - 30
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C α
β

H

- 0=

چون دایره در ربع اول بر نیمساز ربع اول مماس است بنابراین  و  مثبت هستند پس:

توجه کنید فاصله ي نقطه ي   از خط به معادله ي  از رابطه ي  بدست می آید.
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