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اگر  و  زاویه اي در ناحیه ي سوم مثلثاتی باشد، حاصل عبارت  کدام است؟ - 1m = 3 cot θθA = + 9m2
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اگر عبارت هاي  و  تعریف شده باشند، علامت  و  چگونه است؟ - 2

 و  می توانند مثبت یا منفی باشند.
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اگر   باشد، ریشه ي پنجم  از ریشه ي ششم   .................. است و اگر  باشد، ریشه ي چهارم  از ریشه ي پنجم   .................. - 6
است.

بزرگ تر – بزرگ تر

 بزرگ تر – کوچک تر

کوچک تر – بزرگ تر

کوچک تر – کوچک تر

0 < a < 1aaa > 1aa
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حاصل عبارت  همواره کدام است؟ (عبارت تعریف شده است.) - 8xn xn−−
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اگر  عددي مثبت باشد، مقدار  در معادله ي  کدام است؟ - 12xx=x x2
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نمی توان مشخص کرد کدام بزرگ تر است.

0٫125
− −−−−

√30٫25
− −−−

√

>0٫25
− −−−

√ 0٫125
− −−−−

√3

<0٫25
− −−−

√ 0٫125
− −−−−

√3

=0٫25
− −−−

√ 0٫125
− −−−−

√3

اگر  باشد، آنگاه حاصل عبارت زیر کدام است؟ - 15

صفر

0 < a < 1

A = |a − | − a − + −a−−√ ∣∣ a−−√3 ∣∣ ∣∣ a−−√ a−−√3 ∣∣

2 a−−√3

−a−−√3 a−−√

2a

4

ت هاي جبري
توان هاي گویا و عبار

علی هاشمی



اگر ساده شدة عبارت  را به صورت یک عدد توان دار با پایۀ  بنویسیم، توان این عدد چند است؟ - 16
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اگر گویا شدة کسر  به صورت  باشد،  کدام است؟ - 20
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اگر  باشد، فاصلۀ کدام عدد از صفر کوچک تر است؟ - 220 < a < 1
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اگر  باشد، حاصل عبارت  کدام است؟ - 24x < 1+ +(1 − x)
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اگر  باشد، ریشۀ دهم  کدام است؟ (  و  عددي گویا و مثبت است.) - 28
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اگر   و  ، حاصل   کدام است؟ - 32
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گزینه 2 - 2
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گزینه 1 - 5

 

گزینه 3 - 6

،  و  هستند: نزدیکترین اعداد توان چهار کامل به عدد  گزینه 3 - 7

گزینه 3 - 8

گزینه 1 - 9

گزینه 2 - 10

گزینه 4 - 11

می دانیم  است.
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گزینه 4 - 12

دو عدد مطلوب را  و  می نامیم: گزینه 2 - 13

گزینه 3 - 14

با هم برابرند 

می دانیم:  گزینه 4 - 15
داریم:

  
بنابراین:

  

می دانیم:  گزینه 1 - 16

داریم:

  

  

گزینه 4 - 17

   

 بنابراین  در عبارت وجود ندارد.

می دانیم:  گزینه 3 - 18
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اعداد بین صفر و یک، ھرچھ رادیکال با فرجۀ بزرگتری از آن ھا بگیریم، حاصلشان بزرگتر می شود.
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3 32

×3
3
2 34

3
(( +2)−( +4))

2
3

3
2

+ 2 − ( + 4) = − = =
2
3

3
2

2 + 6
3

3 + 8
2

16 − 33
6

−17
6

+ 2 − 24yy 5 y 3 = y( + 2 − 24)y 4 y 2 = y( + 6)( − 4)y 2 y 2 = y( + 6)(y + 2)(y − 2)y 2

y − 4

− = (a − b)(a + b)a2 b2

x = 2 + ⇒ = × = = = 2 −3
−−

√
1
x

1

2 + 3
−−

√

2 − 3
−−

√

2 − 3
−−

√

2 − 3
−−

√

−22 3
−−

√
2

2 − 3
−−

√

4 − 3
3
−−

√

x + = 2 + + 2 − = 4
1
x

3
−−

√ 3
−−

√
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می دانیم:   گزینه 1 - 19

  

  

  

می دانیم  است.    گزینه 4 - 20
از آنجائیکه گویاشدة هر کسر با خودش برابر است، داریم:

  

  

  

می دانیم که  است. گزینه 3 - 21

 

گزینه 1 - 22
ابتدا هر یک از گزینه ها را به صورت توان کسري می نویسیم:

 ) 

 )  

 )  

 )  

 

بنابراین گزینۀ  از همه به صفر نزدیکتر است (کوچکتر است.)

می دانیم:   گزینه 1 - 23

 

تعداد اعداد صحیح موجود در بازة  برابر است 

می دانیم:   گزینه 2 - 24

داریم:

  

می دانیم:  گزینه 1 - 25

بررسی گزینه ها:

 )  

 )  

− = (a − b)(a + b)a2 b2

− = (a − b)( + ab + )a3 b3 a2 b2

X = (2a − 3)(2a + 3)(16 + 36 + 81) = ( − )((4 + (4 )(9) + )a4 a2 (2a)
2

(3)
2

a2)2 a2 92

(A − B)( + AB + ) = −= ============
=4 =A , =B(2a)2 a2 32

A2 B2 A3 B3

= ( − ( = − = 64 − 729(2a)
2
)3 32

)3 (2a)
6 93

a6

(a − b)( + ab + ) = −a2 b2 a3 b3

=
1

−3
−−

√ 2
−−

√3

( + )(9 + 3 + (3
−−

√ 2
−−

√3 4
−−

√3 4
−−

√3 )2

x

⇒ x = ( − )( + )(9 + 3 + ( )3
−−

√ 2
−−

√3 3
−−

√ 2
−−

√3 4
−−

√3 4
−−

√3 )2

⇒ x = (( − ( )(9 + 3 + (3
−−

√ )2 2
−−

√3 )2 4
−−

√3 4
−−

√3 )2

⇒ x = (3 − )( + 3 × + ( ) = − ( = 27 − 4 = 234
−−

√3 32 4
−−

√3 4
−−

√3 )2 33 4
−−

√3 )3

(a − b)( + ab + ) = −a2 b2 a3 b3

= =
x + + y + 1 − xy 3 y 2

+ y + 1y 2

(x − x) + ( + y + 1)y 3 y 2

+ y + 1y 2

x( − 1) + ( + y + 1)y 3 y 2

+ y + 1y 2

=
x(y − 1)( + y + 1) + ( + y + 1)y 2 y 2

+ y + 1y 2

= = x(y − 1) + 1 = xy − x + 1
( + y + 1)(x(y − 1) + 1)y 2

+ y + 1y 2

 می دانیم: اعداد بین صفر و یک، ھرچھ از آن ھا رادیکال با فرجۀ بزرگتری بگیریم بزرگتر می شوند و ھرچھ آن ھا را بھ توان بزرگتری برسانیم، کوچکتر می شوند.

= =a2 a−−√ a2a

1
2 a

5
21

=
1
a

a−12

a = a × =a−−√
3 a

1
3 a

4
33

=a−−√
5 a

1
54

−1 < < < ⇒ 0 < < < < 1 <
1
5

4
3

5
2

a

5
2 a

4
3 a

1
5 a−1

1

= a(nفرد)( )a−−√n
n

2 < < 3 < < ⇒ 32 < a < 243 ⇒ x ∈ (32, 243)x−−√
5 − →−−

5 توان
25

( )x−−√
5 5

35

x243 − 32 − 1 = 210

= {an−−
√n

|a|

a

زوج
فرد

n

n

+ + = 1 − x + |x − 1| + |−3|(1 − x)
5− −−−−−−

√5 (x − 1)
2− −−−−−−

√ (−3)
2− −−−−

√

1 − x + (−x + 1) + 3 = −2x + 2 + 3 = −2x + 5= ===
x<1

= , =a−−√z
−−−

√n
− −−−−

√m a−−√mnz am−−−√n a
m
n

= = = = =36
−−

√6
− −−−

√5
− −−−−−

√8 62
−−

√8×5×6 6
2

8×5×6 6
1

4×5×3×2 6
1

8×15 6
1

15

− −−
√81

= = = = =6
−−

√6
−−−

√10
− −−−−

√4 6
−−

√4×10×6 6
1

4×6×10 6
1

4×6×2×5 6
1

8×30 6
1

30

− −−−
√82
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 ) 

 )  

می دانیم:  گزینه 1 - 26

  

می دانیم:  گزینه 3 - 27
داریم:

  

  

می دانیم:  گزینه 4 - 28

. بنابراین:   ریشه هاي دهم  برابر است با  

  

گزینه 3 - 29

گزینه 4 - 30

دو عدد مورد نظر را  و  می نامیم:

: فرض

گزینه 3 - 31

گزینه 4 - 32

 

حال مقادیر  و  را در عبارت فوق جاي می دهیم:

= = = = =6
−−

√4
−−−

√5
− −−−−

√6 6
1
3

−−−
√6×5×4

6
1

3×4×5×3×2 6
1

3×4×5×6 6
1

8×45 6
1

45

− −−
√83

= = = = = =36
−−

√3
− −−−

√10
− −−−−−

√12 62
−−

√12×10×3 6
2

3×10×12 6
1

3×10×6 6
1

3×5×2×2×3 6
1

6×30 6
1

30

− −−−
√64

=am−−−
√n a

m
n

= = = =a a4
−−

√k
− −−−−

√3 a( )a

4
k

− −−−−
√3 a

1+
4
k

− −−−
√3

a

k+4
k

− −−−
√3

a

k+4
3k

= ⇒ = 1 ⇒ k + 4 = 3k ⇒ 2k = 4 ⇒ k = 2a

k+4
3k a1 k + 4

3k

=am−−−
√n a

m
n

=

× + (33 4
−−

√4
−−−

√ ( )43
1
4 )

1
6

(4
6
4 )

1
12

× +33 4
−−

√8 4
3

24

4
6

48

= = = 27 + 1 = 28
× +33 4

1
8 4

1
8

4
1
8

( + 1)4
1
8 33

4
1
8

=am−−−
√n a

m
n

x± x−−√
10

± = ± = ± = ± = ± = ±x−−√
10 x

×
5
a

a

5

− −−−−
√10

(x
5
a )

a

5

− −−−−−
√10

2
a

5

−−−
√10

2
a

5×10 2
a

50

A = +
( + + ( −x−−√ y−−√ )2 x−−√ y−−√ )2

( + )( + )x−−√ y−−√ x−−√ y−−√

y − 5x

x − y

= + = + =
x + 2 + y + x − 2 + yxy−−

√ xy−−
√

x − y

y − 5x

x − y

2x + 2y

x − y

y − 5x

x − y

2x + 2y + y − 5x

x − y

= = = −3
−3x + 3y

x − y

−3(x − y)

x − y

+ = (a + b)( − ab + )a3 b3 a2 b2

xy

x + y = 5 + 2xy = 25 ⇒ 19 + 2xy = 25−→−
( )2

+x2 y 2
  

19

⇒ 2xy = 25 − 19 = 6 ⇒ xy = 3

+ = (x + y)( − xy + ) = 5 × (19 − 3) = 5 × 16 = 80x3 y 3 x2
––– y 2

–––

= ac : a, b, cb2 جملات متوالی یک دنبالھ ی ھندسی باشند اگر

× = ( ⇒ × ( = (53x+y 125y−x 252x−y
)2 53x+y 53

)y−x 52
)4x−2y

⇒ × = ⇒ =53x+y 53y−3x 58x−4y 53x+y+3y−3x 58x−4y

⇒ = ⇒ 4y = 8x − 4y ⇒ 8y = 8x ⇒ x = y54y 58x−4y

A = ( + + 4αβ)( + − 4αβ) = (( + ) + 4αβ)(( + ) − 4αβ)α2 β2 α2 β2 α2 β2 α2 β2

= ( + − (4αβ = + + 2 − 16α2 β2)2 )2 α4 β4 α2β2 α2β2

= + − 14α4 β4 α2β2

αβ
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گزینه 2 - 33

A = ( + ( − 14 ×7 + 123
−−

√
− −−−−−−−

√4 )4 7 − 123
−−

√
− −−−−−−−

√4 )4 7 + 123
−−

√
− −−−−−−−

√ 7 − 123
−−

√
− −−−−−−−

√

= 7 + 12 + 7 − 12 − 143
−−

√ 3
−−

√ (7 −3
−−

√ )2 122
− −−−−−−−−−−

√

= 14 − 14 = 14 − 14 = 03
−−

√ 49 × 3 − 122
− −−−−−−−−−−

√ 3
−−

√ 3
−−

√

( = )xm−−−
√n x

m
n

A = ×23
−−

√5 ( × )22
−−

√4 23
−−

√7
2
3

= × = ×2
3
5 ×

⎛
⎝

2
2
4 2

3
7
⎞
⎠

2
3

2
3
5

⎛
⎝

2
+

1
2

3
7
⎞
⎠

2
3

= × = × = × =2
3
5

⎛
⎝

2
7+6
14
⎞
⎠

2
3

2
3
5 2

×
13
14

2
3 2

3
5 2

13
21 2

+
3
5

13
21

= =2
63+65

105 2
128
105
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